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Cvicenie 3 — Stromy, kostry

Pojmy na zopakovanie:
@ kruznica, strom, les
@ charakterizacia stromov
@ kostra grafu, pocet kostier grafu
°

minimalna kostra ohodnoteného grafu
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Ulohy v ramci cvicenia

© Nakreslite vsetky neizomorfné stromy na 6 vrcholoch a ukazte,
Ze ste ziaden z nich nevynechali.

@ Dokazte, ze kazdy strom 7" ma aspon A(T) listov.
© Nech T je strom s n vrcholmi, n > 3. Oznacme v; pocet
vrcholov stupiha 7 v T. Dokazte, Ze

n—1

Z(’L — 2)1}7, = V1 — 2.

=3

@ Nech T je strom. Dokazte, ze jeho vrcholy mozno zoradit do
postupnosti vi,ve, ..., v, tak, ze grafy T; = ({v1,...,v;}) st
stromy pre vietky i = 1,...,n.

@ Urcte pocet kostier grafu K3 3.
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Ulohy na samostatn( pracu — standardné

@ Nech G je savisly graf. Dokazte, ze |E(G)| = |V(G)| prave
vtedy, ked G mé jedint kruznicu.

@ Najdite vzorec pre pocet visiacich vrcholov n-vrcholového
stromu, ktorého v3etky nevisiace vrcholy maja rovnaky stupen
d.

© Dokazte, ze kazda kostra kone€ného stvislého grafu obsahuje
vsetky jeho mosty.

@ Nech G je multigraf taky, ze po odstraneni vsetkych jeho
nasobnych hran vznikne kruznica; nech multiplicity jeho
multihran st mq, ..., my. Odvodte vzorec pre pocet kostier G.

© Najdite minimalnu kostru grafu
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Ulohy na samostatn( pracu — nadstandardné

@ Centrum grafu G je taky jeho indukovany podgraf (X), ze X
obsahuje vsetky vrcholy, ktorych excentricita je rovna
polomeru grafu GG. Dokazte, ze centrum kazdého stromu
pozostava z jedného alebo dvoch vrcholov.

@ Nech G je savisly graf. Dokazte, ze |E(G)| = |V (G)| prave
vtedy, ked G ma jedint kruznicu.

© Dokazte, ze graf je strom prave vtedy, ked je svisly a kazda
jeho hrana je most.

@ Urcte pocet kostier grafu Ky .

@ Urcte pocet kostier grafu P,0K5 ("rebrik" zlozeny z n
Stvorcov).
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