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Cvicenie 5 — Nezavislost v grafoch

Pojmy na zopakovanie:
@ maximalna a najvacsia nezavisld mnozina, Cislo nezavislosti
@ maximalne a najpocetnejsie sparenie, Cislo hranovej nezavislosti
@ vrcholové pokrytie, Cislo vrcholového pokrytia

@ hranové pokrytie, Cislo hranového pokrytia
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Ulohy v ramci cvicenia

@ Urcte Cislo vrcholovej a hranovej nezavislosti pre Petersenov
graf.

@ Dokazte, ze graf G je bipartitny prave vtedy, ked
ao(H) > 3|V (H)| pre kazdy podgraf H C G.

© Dokazte, ze ak G je bipartitny graf, tak |E(G)| < apfo,
pricom rovnost sa nadobida prave pre kompletné bipartitné
grafy.

© Zostrojte vietky savislé 5-vrcholové grafy, ktoré maji aspon
dva mosty (aspon dve artikulacie).

@ Urcte minimalnu a maximalnu hodnotu ag(7) a a1 (T") pre
n-vrcholovy strom 7.
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Ulohy na samostatn( pracu — standardné

O Dokazte, ze ak graf G nema izolované vrcholy, tak

|E (G)I
ao(G) < ———
(@) < 5G)
Dokazte, ze pre kazdy strom T je ag(T') > |V(2G)|
Urcte Cislo vrcholového a hranového pokrytia grafu n-bokého

ihlanu.

©

©

Q Urcte ayg, aq, By, 41 pre graf n-rozmernej kocky.
@ Urcte Cislo vrcholovej nezavislosti grafov platénskych telies.
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Ulohy na samostatn( pracu — nadstandardné

O Ako sa méze zmenit Cislo vrcholovej nezavislosti po odobrati
vrchola, resp. hrany 7

@ Dokazte, ze ak T je strom s 2k vrcholmi, tak «;(T") = k prave
vtedy, ked pre kazdy vrchol v € V(T') ma graf G — v prave
jeden komponent s neparnym poctom vrcholov.

© Dokazte, ze pre kazdy graf G plati

1
ap(G) > Z _—
W degg(v) + 1

Q Dokazte, ze ak G je graf s n vrcholmi a m hranami, tak

2

n
>
aO(G) —2m+n

© Urcte minimalny pocet vrcholov, ktoré treba odobrat z
Petersenovho grafu tak, aby vzniknuty graf mal iné Cislo
nezavislosti, nez ma Petersenov graf.
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