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Cvicenie 9 — Farbenia grafov

Pojmy na zopakovanie:

vrcholové farbenie, chromatické &islo

odhady pre chromatické Cislo, Brooksova veta

°
@ chromaticky polyném grafu

@ hranové farbenie, hranové chromatické &islo
°

Vizingova veta
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Ulohy v ramci cvicenia

© Dokazte, ze pre kazdy graf G plati
X(G) < 3 +/2|E(G)| + 1.

@ Nech G je n-vrcholovy d-regularny graf. Dokazte, ze
x(G) = 743

© Urcte chromatické Cislo Grotzschovho grafu:

@ Nech G je graf s p vrcholmi a ¢ hranami. Dokazte, Ze ak
q > A(G) - a1(G), tak G je graf patriaci do triedy 2.

© Dokazte, ze pre chromaticky polyném stromu T' s n vrcholmi
plati P(k,T) = k(k — 1) L.
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Ulohy na samostatn( pracu — standardné

@ Urcte chromatické Cislo Havlovho grafu:

@ Dokazte, ze hranové chromatickeé Cislo grafov Ko, a Ko, 1 je
rovné 2n — 1.

© Dokazte, ze kazdy regularny graf s neparnym poctom vrcholov
patri do triedy 2.

@ Urcte chromaticky polyném k-vrcholovej kruznice.
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Ulohy na samostatn( pracu — nadstandardné

@ Zostrojte priklad grafu, pre ktory greedy algoritmus pouzije
viac farieb, nez je chromatické &islo (princip greedy algoritmu
spociva vo farbeni susedov uz ofarbenych vrcholov prvou
farbou, ktora je k dispozicii).

@ Urcte minimalny pocet hran n-vrcholového k-chromatického
grafu minimalneho stupna 2.

© Dokazte, ze ak G je n-vrcholovy graf bez trojuholnikov, tak
X(G) <2y/n.
@ Nech G je n-vrcholovy graf a nech dy,...,d, sa stupne jeho
vrcholov, pricom dy > --- > d,,. Dokazte, ze
X(G) £ max }min{di +1,i}.
.n

@ Nech I(G) je dlzka najdlh3ej cesty v grafe G. Dokazte, ze
X(G) < U(G) + 1.
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