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Cvi£enie 1 � Funkcie jednej reálnej premennej

Pojem funkcie, argument, hodnota, de�ni£ný obor, obor hodnôt

Nech sú dané dve neprázdne mnoºiny A, B. Hovoríme, ºe na mnoºine A je de�novaná

funkcia f : A → B, ak je daný predpis, ktorý kaºdému prvku x mnoºiny A priradzuje
práve jeden prvok f(x) mnoºiny B; zapisujeme f : y = f(x) alebo iba y = f(x).
Symbol x v tomto zápise nazývame argument funkcie (alebo nezávislá premenná),
symbol f(x) hodnota funkcie f v bode x. Mnoºinu A nazývame de�ni£ný obor funkcie
f (ozna£ujeme D(f)). Obor hodnôt funkcie f je mnoºina H(f) = {y ∈ B : (∃x ∈ A)
y = f(x)}.

Rovnos´ funkcií

Hovoríme, ºe funkcie f1 a f2 sa rovnajú (zapisujeme f1 = f2) ak platí:

1 D(f1) = D(f2),

2 (∀x ∈ D(f1)) f1(x) = f2(x).

IMAC1



c©Tomá² Madaras 2007

Cvi£enie 1 � Funkcie jednej reálnej premennej

Základné operácie s funkciami

1 sú£et funkcií: (f + g)(x) = f(x) + g(x),

2 rozdiel funkcií: (f − g)(x) = f(x)− g(x),

3 sú£in funkcií: (f · g)(x) = f(x) · g(x),

4 podiel funkcií:
(

f
g

)
(x) =

f(x)
g(x)

.
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Úlohy v rámci cvi£enia

1 Do dvoch litrov 48% kyseliny sírovej pridávame 72% kyselinu
sírovú. Vyjadrite výslednú koncentráciu C zmesi ako funkciu
mnoºstva x 72% kyseliny sírovej a zostrojte graf tejto funkcie.

2 Rozhodnite, £i mnoºina v²etkých usporiadaných dvojíc [x, y]
sp¨¬ajúcich daný vz´ah je alebo nie je funkcia:

1 |x|+ |y| = 2
2 x2 + y2 − 2x = 0
3 x2 + y2 − 2x = −2

4 y =
√

1 +
√

x
5 y3 = x2 + x + 1
6 y2 − y = ln x

3 Je daná funkcia f : y =
x2 + 1
x + 1

. Vypo£ítajte

1 f(0)
2 f( 1

2 )
3 f(x + 1)
4 f(f(x))

4 Ur£te mnoºinu tých reálnych £ísel x, v ktorých má funkcia
g : y = x2 − 5x + 6 hodnoty v intervale 〈−1, 2〉.
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Úlohy v rámci cvi£enia

4 Ur£te de�ni£ný obor funkcie f danej vz´ahom

1 y =
1

x2 − 2
2 y =

√
x2 − 4x + 3

3 y =
√

x2 − 3x + 2+
1√

3 + 2x− x2

4 y =
√

x + 1
x− 3

− x− 2
x + 4

5 y = log(
√
−x2 + 8x− 12−

√
3)

6 y = ln(
√

x− 4 +
√

6− x)
5 Ur£te de�ni£ný obor funkcie f : y =

√
x2 − 2x + (1− p)

vzh©adom na parameter p.

6 Zistite, £i sa rovnajú funkcie f : y =
sin2 x

1 + cos x
a

g : y = 1− cos x.
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Úlohy na samostatnú prácu

1 Nech je daná funkcia f : y =
x√

x + 3
. Vypo£ítajte

f(3), f(2a), f(a + b), f(x2), f(f(x)).
2 Ur£te v²etky kladné £ísla a tak, aby pre funkciu

f : y =
ax2 + 5x + 1
ax2 − 5x + 1

platilo f(−1) < 1 a sú£asne f(1) ≥ 2.

3 Nájdite koe�cienty polynómu f(x) = ax2 + bx + c tak, aby
f(−2) = 0, f(0) = 1 a f(1) = 5.

4 Ur£te de�ni£ný obor funkcie f danej vz´ahom

1 y =
x√

x2 − 3x + 2

2 y = log
(

1− 3
x + 1

)
3 y =

√
7− x

x− 2
+ 2

4 y =
1√

1
2 − cos x

5 y =
x

cotg 4x
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Úlohy na samostatnú prácu

5 Ur£te de�ni£ný obor funkcie f : y = log
(

3− p

x2 + 3

)
vzh©adom na parameter p.

6 Zistite, £i sa funkcie f : y =

1
1− x

− 1

x− 1− 2x2

1− x
+ 1

rovnajú. Ak

nie, nájdite maximálnu podmnoºinu mnoºiny R, na ktorej platí
f(x) = g(x).

7 Daná je gu©a s polomerom r = 1. Vyjadrite objem V
rota£ného valca vpísaného do tejto gule ako funkciu jeho vý²ky
v a nájdite jej de�ni£ný obor a obor hodnôt.
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