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Cvicenie 2 — Zakladné vlastnosti funkcii

Parna a neparna funkcia

Funkcia f sa nazyva parna, ak

(Vz € D(f)) —x € D(f) A f(—z) = f(z).

Funkcia f sa nazyva neparna, ak

(Vz € D(f)) —z € D(f)Af(—=z) =—f(x).

Monoténnost funkcie
Funkcia f je rastica na M C D(f), ak

(le,mz S M) 1 < 9 —> f(131) < f(:l?g)
Funkcia f je klesajica na M, ak

(Vo1,22 €M) 1 < 22 = f(21) > f(22).
Funkcia f je neklesajica na M, ak

(V:rl,:m € M) r] < T3 — f(:l?l) < f(mg)
Funkcia f je nerastica na M, ak

(V1,22 €M) 71 <22 = f(21) 2 f(72).

Ak ma f niektor( z tychto vlastnosti, nazyva sa monoténna, ak ma prvia alebo druhi
vlastnost , nazyva sa rydzomonoténna.



Cvicenie 2 — Zakladné vlastnosti funkcii

Prosta funkcia

Funkcia f je prostd na mnozine M C D(f), ak
(V1,22 € M) z1 # 20 = f(z1) # f(x2).

Ak je funkcia rydzomonoténna na mnozine, tak je na nej prosta.

Ohranicena funkcia

Funkcia f je zdola ohrani¢ena na mnozine M, ak

Fk eR)(Vz €M) f(z) > k.
Funkcia f je zhola ohraniCena na mnozine M, ak

(AN eR)(Vx e M) f(z) <.

Funkcia f je ohraniCena na mnozine M, ak je na M ohranicCena zdola aj zhora, co je
ekvivalentné s tvrdenim

(FceR)(Vz €M) |f(z)| <ec.
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Cvicenie 2 — Zakladné vlastnosti funkcii

Periodicka funkcia

Funkcia f sa nazyva periodicka, ak
@A #£0)(Vz e D(f)) a2 +1eD(f)A f(z+1) = f(z).
Ak pre periodickd funkciu f medzi uvedenymi Cislami [ # O existuje najmensie také [,

tak lp sa nazyva periéda f.

Inverzna funkcia

Nech f je prosta funkcia s definicnym oborom M a oborom funkénych hodnét K.
Funkciu g nazyvame inverznou ku funkcii f (oznacujeme f_; alebo f), ak

Q@ D(9) =K

Q (VacK) g(a) =bsa=f(b)
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Ulohy v ramci cvicenia

@ Zistite, ¢i sl nasledujace funkcie parne, neparne alebo ani
parne, ani neparne:

0 y=2a°—22"14 ® u— sin x
Y V2 +2cosx
® y=x+coszx __ T
0 V=55

@ Najdite maximalne intervaly, na ktorych st nasledujiice funkcie
rastice, klesajice, nerastlice a neklesajuce:

® y=3r—5 © y=|z|—=z
o y=a? 0 y=|lz+3+z—2

© Rozhodnite, ¢i funkcia f definovana na mnozine M je
ohranicena resp. ohranicena zdola alebo zhora:

0 f:y=——, M=R @ f:y=2>—42+5 M=R
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Ulohy v ramci cvicenia

@ Pre dané dvojice funkcii f, g najdite zlozené funkcie
fof,.feg,gof.gogy:
O f:y=2zx,¢9: y=4—=x
@ f:y=(@@+1)? g:y=yz

@ Zistite, Ci dané funkcie st na svojom definicnom obore prosté a
ak ano, tak urcte funkcie k nim inverzné, pricom urcte aj ich
defini¢né obory a obory hodnét:

_ 2 0 y=2"-2
2—x
0 y=vr+l 0 y=In(2-3x)

MAC1
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Ulohy na samostatn( pracu

@ Zistite, ¢i si nasledujace funkcie parne, nepéarne alebo ani
parne, ani neparne:

0 y=3"—x 0 y=2— ||
a® —a % ° ! 1—=x

- =In
v 2 4 1+z

@ Najdite maximalne intervaly, na ktorych st nasledujiice funkcie
rastice, klesajice, nerastiice a neklesajuce:

o y= x © y=2>-3x+4
x—3 IS
0 y=+v2—3z Qyzm

1

T

ohranicena resp. ohranicena zdola alebo zhora.

© Rozhodnite, ¢i funkcia f: y =

z € (—1,0)U(0,1) je

MAC1
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Ulohy na samostatn( pracu

@ Pre dané dvojice funkcii f, g najdite zlozené funkcie
fof.fog.gofgog:
0 f:y=a’+2+1,9g: y=22-1
z—1 T
@ fry=——9:y=

r—1

@ Zistite, Ci dané funkcie st na svojom definicnom obore prosté a
ak ano, tak urcte funkcie k nim inverzné, pricom urcte aj ich
defini¢né obory a obory hodnét:

1+
_ 93z+5
Q0 y=2 1 Oy:hl(lfx?’)
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