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Cvi£enie 4 � Spojitos´ funkcie

Spojitos´, spojitos´ z©ava/sprava

Nech funkcia f je de�novaná na mnoºine M ⊆ R a x0 ∈ M. Hovoríme, ºe f je spojitá
v bode x0, ak

(∀ε > 0)(∃δ > 0)(∀x ∈ (x0 − δ, x0 + δ)) |f(x)− f(x0)| < ε.

Funkcia f je spojitá v bode x0 sprava, ak

(∀ε > 0)(∃δ > 0)(∀x ∈ (x0, x0 + δ)) |f(x)− f(x0)| < ε.

Funkcia f je spojitá v bode x0 z©ava, ak

(∀ε > 0)(∃δ > 0)(∀x ∈ (x0 − δ, x0)) |f(x)− f(x0)| < ε.

Funkcia je spojitá v bode práve vtedy, ke¤ je v bode spojitá sprava aj z©ava.
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Cvi£enie 4 � Spojitos´ funkcie

Spojitos´ a operácie s funkciami

Ak funkcie f, g sú spojité v bode x0, tak sú v x0 spojité aj funkcie

|f |, c · f, f ± g, f · g, a ak g(x0) 6= 0, tak v x0 je spojitá aj funkcia
f

g
.

Ak funkcia g je spojitá v bode x0, g(x0) = z a ak funkcia f je spojitá v bode z, tak
zloºená funkcia g ◦ f = f(g) je spojitá v bode x0.

Spojitá funkcia je na uzavretom intervale ohrani£ená a nadobúda na ¬om maximum a
minimum.

Ak f je rýdzomonotónna a spojitá funkcia na intervale I a I1 je obraz intervalu I v
zobrazení funkciou f , tak inverzná funkcia f−1 je spojitá na intervale I1.
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Úlohy v rámci cvi£enia

1 Na základe de�nície dokáºte, ºe funkcia f je spojitá v bode x0:

1 f : y = x− 1, x0 = 1 2 f : y = x2, x0 = 0

2 Ur£te, pre ktoré hodnoty a ∈ R je funkcia f spojitá na svojom

de�ni£nom obore:

1 f : y =

{
a− x2, x < 0
x + 2, x ≥ 0

2 f : y =

{
ax, x < 1
2− x

a , x ≥ 1

3 Nech funkcia f je spojitá a funkcia g je nespojitá v bode a.
Rozhodnite, £i nasledujúce funkcie sú spojité v a:

1 f + g
2 f · g
3 f ◦ g

4 g ◦ f

5
g
f
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Úlohy na samostatnú prácu

1 Na základe de�nície dokáºte, ºe funkcia f je spojitá v bode
x0:

1 f : y =
x

x− 1
, x0 = 0

2 f : y =
√

x, x0 = 1
2 Ur£te, pre ktoré hodnoty a ∈ R je funkcia

f : y =

{
ex, x < 0
a + x, x ≥ 0

spojitá na svojom de�ni£nom

obore.

3 Nech funkcie f a g sú nespojité v bode a. Rozhodnite, £i

nasledujúce funkcie sú vºdy spojité v a:

1 f + g
2 f · g
3 f ◦ g

4 |f ◦ g|

5
g
f
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